
 

 

МАТЕМАТИЧКИ ФАКУЛТЕТ 
Број: 595/4-09 
Датум: 23.02.2010. 
 

У Н И В Е Р З И Т Е Т    У    Б Е О Г Р А Д У 
ВЕЋЕ НАУЧНИХ ОБЛАСТИ ПРИРОДНО-МАТЕМАТИЧКИХ НАУКА 

 
ПРЕДЛОГ ЗА ИЗБОР У ЗВАЊЕ ДОЦЕНТА 

 
 
I - ПОДАЦИ О КАНДИДАТУ ПРЕДЛОЖЕНОМ ЗА ИЗБОР У ЗВАЊЕ НАСТАВНИКА 
 

1.Име, средње име и презиме кандидата: МИРОСЛАВА (ЖАРКО)  АНТИЋ 
2.  Предложено звање: ДОЦЕНТ 
3.Ужа научна област за коју се наставник бира: ГЕОМЕТРИЈА 
4.Радни однос: пуно радно време 
5.До овог избора кандидат је био у звању:  АСИСТЕНТ  
   

II - ОСНОВНИ ПОДАЦИ О ТОКУ ПОСТУПКА ИЗБОРА У ЗВАЊЕ 
 

1.Датум истека изборног периода за који је кандидат биран у звање:  30.09.2009.г 
2.Датум доношења одлуке о расписивању конкурса за избор: 25.09.2009.године . 
3.Датум и место објављивања конкурса:  07.10.2009. ,,Послови,, 
4.Звање за које је расписан конкурс: доцент за научну област Геометрија. 

 
III – ПОДАЦИ О КОМИСИЈИ ЗА ПРИПРЕМУ ИЗВЕШТАЈА И О ИЗВЕШТАЈУ 
 

1.Назив органа и  датум именовања комисије: Изборно веће,  25.09.2009.г. 
2.Састав Комисије за припрему извештаја: 

 
Име и презиме                             Звање               Ужа научна област               Организација у 
                     којој је запослен 
 
1. др Мирјана Ђорић                   ванр. проф            Геометрија                             Математички факултет 
2. др Срђан Вукмировић                    доцент            Геометрија                             Математички факултет                                      
3. др Мирослава Петровић- Торгашев                   ред. проф                                  ПМФ Крагујевац 
 
     3. Број пријављених кандидата:    1 
     4. Да ли је било издвојених мишљења чланова комисије:  не 
     5. Датум стављања извештаја на увид јавности: 28.10.2009.године   
     6. Начин (место) објављивања извештаја:  ВЕБ сајт Математичког факултета 
     7. Приговори: није било 
 
IV – ДАТУМ  УТВРЂИВАЊА ПРЕДЛОГА ОД СТРАНЕ ИЗБОРНОГ ВЕЋА ФАКУЛТЕТА    

 
Потврђујем да је поступак утврђивања предлога за избор кандидата  др Мирославе Антић  у 
звање доцента вођен у складу са одредбама Закона, Статута Универзитета и Статута 
Факултета. 

                
       ДЕКАН МАТЕМАТИЧКОГ ФАКУЛТЕТА 

 
                  Проф. др Миодраг Матељевић 

Прилози: 
1. Одлука Изборног већа Факултета  о утврђивању предлога за избор у звање 
2. Извештај Комисије о пријављеним кандидатима за избор у звање 
3. Сажетак извештаја комисије о пријављеним кандидатима за избор у звање 
4. Доказ о непостојању правоснажне пресуде о околностима из члана 62. став 4. Закона 



 
МАТЕМАТИЧКИ ФАКУЛТЕТ 
Универзитет у Београду 
Број: 595/3-09 
Датум:23.02.2010. 
 
 
 

На основу члана 65.став 2 Закона о високом образовању (''Сл. гласник РС'', 
број 76/05), члана 93. Статута Математичког факултета у Београду и одлуке 
Изборног већа Математичког факултета од 19.02.2010.године,  доносим 

 
 
 

О Д Л У К У 
О УТВРЂИВАЊУ ПРЕДЛОГА ЗА ИЗБОР НАСТАВНИКА У ЗВАЊЕ И НА РАДНО МЕСТО 

ДОЦЕНТА 
 
 
1. Утврђује се предлог да др Мирослава Антић, асистент, буде изабрана у 

звање и на радно место доцента за научну област Геометрија са пуним 
радним временом.   

2. Одлуку доставити Универзитету ради избора.  
 
 

О б р а з л о ж е њ е  
 

Математички факултет (у даљем тексту Факултет) је објавио конкурс за 
избор доцента за научну област Геометрија са пуним временом, 07.10.2009. 
године у листу “Послови”. 
Изборно веће Факултета образовало је Комисију за припрему извештаја о 
пријављеним кандидатима, у саставу: др Мирјана Ђорић, ванр.проф, др 
Срђан Вукмировић, доцент, др Мирослава Петровић- Торгашев, ред. проф. 
ПМФ Крагујевац. 
Комисија је прегледала конкурсни материјал, сачинила Извештај и исти 
доставила Изборном већу Факултета, ради утврђивања предлога за избор. 
Изборно веће Факултета на седници одржаној 19.02.2010.године, подржало 
је извештај Комисије и утврдило предлог да др Мирослава Антић буде  
изабрана у звање и на радно место доцента за научну област Геометрија са 
пуним радним временом, као што је у диспозитиву ове одлуке.  

 
Доставити: 
- Универзитету у Београду             ДЕКАН 
- Архиви      МАТЕМАТИЧКОГ ФАКУЛТЕТА 
- Служби за опште послове                                    
- Именованој          Проф. др Миодраг Матељевић 



 
С А Ж Е Т А К 

ИЗВЕШТАЈА КОМИСИЈЕ O ПРИЈАВЉЕНИМ 
КАНДИДАТИМА ЗА ИЗБОР У ЗВАЊЕ  

 
I - О КОНКУРСУ 

 
 
Назив факултета: Универзитет у Београду, Математички факултет 
Ужа научна, oдносно уметничка област: Геометрија 
Број кандидата који се бирају:  1 
Број пријављених кандидата: 1 
Имена пријављених кандидата: 
Мирослава Антић 
   
  
   

 
II - О КАНДИДАТИМА 

 
Под 1.  
 
1) - Основни биографски подаци 
 
- Име, средње име и презиме: Мирослава, Жарко, Антић 
- Датум и место рођења:  6.6.1978. Београд 
- Установа где је запослен: Универзитет у Београду, Математички факултет 
- Звање/радно место: асистент 
- Научна, односно уметничка област: Математика 

 
2) - Стручна биографија, дипломе и звања 

 
Основне студије:    
- Назив установе:  Универзитет у Београду, Математички факултет 
- Место и година завршетка:.Београд, 2001 
 
Магистеријум:   
- Назив установе:  Универзитет у Београду, Математички факултет 
- Место и година завршетка:  Београд, 2005 
- Ужа научна, односно уметничка област:  Геометрија 
 
Докторат: 
- Назив установе: Универзитет у Београду, Математички факултет 
- Место и година одбране:  Београд, 2009 
- Наслов дисертације: CR подмногострукости шестодимензионе сфере 
- Ужа научна, односно уметничка област: :  Геометрија 
 
Досадашњи избори у наставна и научна звања:  
 
2001:  асистент- приправник 
 
2005: асистент 
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3) Објављени радови 
Име и презиме:  
 
Мирослава Антић 

Звање у које се бира:  
 
доцент 

Ужа научна, односно уметничка 
област за коју се бира: 
Математика, Геометрија 

Број публикација у којима је једини 
или први аутор 

Број публикација у којима је аутор, а 
није једини или први Научне публикације 

пре последњег 
избора/реизбора 

после последњег 
избора/реизбора 

пре последњег 
избора/реизбора 

после последњег 
избора/реизбора 

Рад у водећем научном часопису међународног значаја објављен у 
целини 

       
         - 

 
              4                 

 
          -  

 
            - 

Рад у научном часопису међународног значаја објављен у целини 
 

 
       -   

             1 
            

 
           - 

 
             - 

Рад у научном часопису националног значаја објављен у целини 
 

 
         - 

 
           - 

 
           - 

 
             - 

Рад у зборнику радова са међународног научног скупа објављен у 
целини 

 
         - 

 
           1 

 
           - 

 
             - 

Рад у зборнику радова са националног научног скупа објављен у 
целини 

 
         - 

 
           - 

           - 
            

 
           -    

Рад у зборнику радова са међународног научног скупа објављен 
само у изводу (апстракт), а не и у целини 

 
         - 

 
             - 

 
          -  

 
             - 

Рад у зборнику радова са националног научног скупа објављен 
само у изводу (апстракт), а не и у целини 

 
         - 

 
           - 

         - 
            

          - 
              

Научна монографија, или поглавље у монографији са више аутора 
 

 
        -           

 
           - 

       -         - 
              

Број публикација у којима је једини 
или први аутор 

Број публикација у којима је аутор, а 
није једини или први Стручне публикације 

пре последњег 
избора/реизбора 

после последњег 
избора/реизбора 

пре последњег 
избора/реизбора 

после последњег 
избора/реизбора 

Рад у стручном часопису или другој периодичној публикацији 
стручног или општег карактера 

 
         - 

 
            - 

        - 
              

       - 
              

Уџбеник, практикум, збирка задатака, или поглавље у публикацији 
те врсте са више аутора 

        - 
           

 
            - 

 
              - 

 
           -   

Остале стручне публикације (пројекти, софтвер, друго) 
 

 
          - 

          - 
             

 
              - 

 
            -   



 
 
 
 

3. 
4) - Оцена о резултатима научног, односно уметничког 
       и истраживачког рада 
 
Кандидат има четири  рада објављена у водећим међународним часописима, 
један у међународном часопису, један у зборнику радова (од чега су два 
самостална, један у категорији М21 ) и три  рада на рецензији. Кандидат је са 
запаженим саопштењима учествовао на неколико међународних конференција. 
Кандидат је неколико пута био у истраживачким посетама 
универзитетима у иностранству. 

 
 
 

5) - Оцена резултата у обезбеђивању научно-наставног подмлатка 
 
Кандидат је био члан неколико комисија за одбрану мастер радова и 
активан је учесник семинара где својим предавањима доприноси 
популаризацији геометрије.  

 
6) - Оцена о резултатима педагошког рада 
 
Кандидат је држао вежбе за неколико курсева, сарађујући  успешно и са 
професорима и са студентима. 
 

 
 
 
7) - Оцена о ангажовању у развоју наставе и  других 
      делатности високошколске установе 
 
Кандидат је веома успешно држао вежбе из више курсева и нарочито се  
ангажовао у осавремењивању наставе неколико предмета (Основе 
геометрије, Нацртна геометрија) користећи рачунаре. Такође, био је члан 
организационих одбора неколико међународних конференција 
 

4. 
 

 
III - ЗАКЉУЧНО МИШЉЕЊЕ И ПРЕДЛОГ КОМИСИЈЕ 

 
Из наведених података се види да је кандидат др Мирослава Антић 
завршила студије математике и успешно одбранила докторску 
дисертацију. У радном односу је на Математичком факултету од 2001. 
године. У том периоду је веома успешно држала вежбе из више курсева, 
учествовала са саопштењима на неколико међународних конференција и 
објавила неколико научних радова у истакнутим међународним 



часописима, од чега су два самостална. Сви ови резултати указују да је 
др Мирослава Антић показала изузетан смисао и интересовање за 
научни и педагошки рад. Дакле, кандидат др Мирослава Антић испуњава 
све услове да се изабере у звање и на радно место доцента за ужу 
научну област геометрија.   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
Место и датум:_____________ 
 
  
 
                                                                                             ПОТПИСИ  
                                                                                   ЧЛАНОВА КОМИСИЈЕ 
 
 

_________________________ 
 

_________________________ 
 

_________________________ 
 

_________________________ 
 

_________________________ 
 
 
 
 
 
 



Izbornom ve�u

Matematiqkog fakulteta

Univerziteta u Beogradu

Odlukom Izbornog ve�a Matematiqkog fakulteta u Beogradu, donetoj na sednici
odr�anoj 25. septembra 2009. godine, imenovani smo u komisiju za pisaǌe izvextaja
o kandidatima koji uqestvuju na konkursu za izbor jednog docenta za nauqnu oblast
Geometrija.

U zakonskom roku na konkurs koji je raspisan i objavǉen u listu ,,Poslovi”,
7. oktobra 2009. godine, prijavio se samo jedan kandidat, dr Miroslava Anti�.
Komisija, na osnovu prilo�ene dokumentacije, podnosi Izbornom ve�u Matematiqkog
fakulteta slede�i

IZVEXTAJ

Biografija kandidata

Dr Miroslava Anti� je ro�ena 6.6.1978. u Beogradu. Zavrxila je Matematiqku
gimnaziju u Beogradu kao nosilac Vukove diplome 1997. godine. Na Matematiqkom
fakultetu u Beogradu, na smeru Teorijska matematika i primene, diplomirala je
2001. godine sa sredǌom ocenom 9.93, kao student generacije. Dobitnik je nekoliko
nagrada (Nagrada ambasade Kraǉevine Norvexke, Nagrada Vlade Republike Sr-
bije, Nagrada Matemaiqkog fakulteta). Magistrirala je 2005. godine na Matema-
tiqkom fakultetu u Beogradu, odbranivxi magistarski rad pod naslovom ,,Totalno
realne podmnogostrukosti sfere S6“. Doktorirala je 2009. godine na Matemati-
qkom fakultetu u Beogradu, odbranivxi doktorsku disertaciju pod naslovom ,,CR
podmnogostrukosti xestodimenzione sfere”.

Dr Miroslava Anti� radi na Matematiqkom fakultetu u Beogradu, od 2001. go-
dine kao asistent pripravnik, a od 2005. godine kao asistent. Honorarno radi i
u Matematiqkoj gimnaziji u Beogradu. Kao asistent je dr�ala ve�be za kurseve
iz Linearne algebre, Analitiqke geometrije, Osnova geometrije, Nacrtne geomet-
rije, Diferencijalne geometrije, Afine geometrije, Euklidske geometrije i Hiper-
boliqke geometrije.

Dr Miroslava Anti� je bila u nauqno-istra�ivaqkim posetama na Univerzitetu
Valensjen (Valenciennes) u Francuskoj nekoliko puta:
24.6. − 4.7.2003, 22.6. − 1.7.2004, 19.7. − 28.7.2005, 1.7. − 10.7.2007, 21.4. − 6.5.2008, 22.5. −
2.6.2009.
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Dr Miroslava Anti� je bila uqesnik projekta 1646 Ministarstva nauke Repub-
like Srbije od 2002. do 2006. godine, od kada je uqesnik projekta 144032, istog Mi-
nistarstva. Bila je, 2004. i 2005. godine, uqesnik me�unarodnog projekta u okviru
programa ,,Pavle Savi�“ pod pokroviteǉstvom Ministarstva spoǉnih poslova Re-
publike Francuske i Ministarstva nauke Republike Srbije i Crne gore. Uqesnik
je i me�unarodnog projekta pod pokroviteǉstvom DAAD-a ”Akademischer Neuaufbau
Südosteuropa”.

Dr Miroslava Anti� je bila qlan Organizacionih odbora konferencija ”Con-
temporary Geometry and Related Topics”, odr�anih u Beogradu 2002. i 2005. godine i
radnog skupa ”Workshop on Geometry and Visualization” odr�anog u Beogradu 2007. go-
dine. Recenzent je za ”Mathematical reviews”.

Nauqni rad

• Magistarski rad:

,,Totalno realne podmnogostrukosti sfere S6”

• Doktorska disertacija:

,,CR podmnogostrukosti xestodimenzione sfere”

• Nauqni radovi (objavǉeni ili prohva�eni za xtampu):

1. M. Antić, 4-dimensional minimal CR submanifolds of the sphere S6 contained in a
totally geodesic sphere S5, prihva�eno za xtampu u Journal of Geometry and
Physics.

2. M. Antić, L. Vrancken, Sequences of minimal surfaces in S2n+1, prihva�eno za
xtampu u Israel Journal of Mathematics.

3. M. Antić, J. Bolton, L. Vrancken, Minimal surfaces with reflectionally symmetric
sequences,Bulletin of the Transilvania University of Brasov, III-2008, Vol. 15(50), 1-4
Series Mathematics, Informatics, Physics, 15–24.

4. M. Antić, CR submanifolds of the sphere S6 and Chen’s equality, Zbornik radova
konferencije Symposium on the differential geometry of submanifolds, Valenciennes,
2007, 17–24, ISBN: 978-1-8479-9016-7, lulu.com/content/1156986.

5. M. Antić, M. Djorić, L. Vrancken, 4-dimensional minimal CR submanifolds of the
sphere S6 satisfying Chen’s equality, Differential Geometry and its Applications, 2007,
Vol. 25, 290–298.

6. M. Antić, M. Djorić, L. Vrancken, Characterization of totally geodesic totally real 3-
dimensional submanifolds in the 6-sphere, Acta Mathematica Sinica, English Series,
Sep., 2006, Vol. 22, No. 5, 1565–1582.
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• Nauqni radovi predati na recenziju:

1. M. Antić, L. Vrancken, 3-dimensional minimal CR submanifolds of the sphere S6 con-
tained in a hyperplane.

2. M. Antić, L. Vrancken, Three-dimensional minimal CR submanifolds of the sphere S6

that satisfy some special geometric condition.

3. M. Antić, A note on four-dimensional CR submanifolds of the sphere S6 and Chen’s
equality.

Prikazi radova

– Rad [1] ”4-dimensional minimal CR submanifolds of the sphere S6 contained in a to-
tally geodesic sphere S5” se bavi qetvorodimenzionim, minimalnim CR podmno-
gostrukostima xestodimenzione sfere koje ispuǌavaju jox jedan geometri-
jski uslov, a to je da pripadaju i jednoj hiperravni kroz koordinatni
poqetak. To ujedno znaqi da takva podmnogostrukost pripada sferi maǌe
dimenzije koja je totalno geodezijski smextena u S6. Odabrana je pokretna
baza na podmnogostrukosti koja je uskla�ena sa ovim geometrijskim uslovima,
ustanovǉene su relacije izme�u koeficijenata koneksije takve podmnogo-
strukosti, kao i izme�u koeficijenata druge fundamentalne forme. Pokazano
je da postoje tri klase ovakvih podmnogostrukosti, odnosno, dokazana je
slede�a teorema.

Teorema. Neka je M qetvorodimenziona, minimalna CR podmnogostrukost
sfere S6 sadr�ana u totalno geodezijskoj sferi S5. Tada za podmnogostru-
kost M va�i jedan od uslova:

1. M zadovoǉava Qenovu jednakost,
2. M je lokalno kongruentna imersiji

f2(x1, x2, x3, x4) =

√
6

8
(

1√
3
(3(cos x1 cos x2 + cos x3 sin x1) +

√
2 cos(

√
3x4)),

(
√

2 cos(
√

3x4)− cos x1 cos x2 − cos x3 sin x1), 2(sin x1 sin x3 − cos x1 sin x2),

0,
1√
3
(−3(cos x1 sin x2 + sin x1 sin x3) +

√
2 sin(

√
3x4)),

(cos x1 sin x2 + sin x1 sin x3 +
√

2 sin(
√

3x4)), 2(cos x3 sin x1 − cos x1 cos x2)),
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3. M je lokalno kongruentna imersiji

f3(y1, y2, y3, y4) =
1

4
((((1 +

√
2) cos y2 + cos y3) cos(y1 − y4)

+ (cos y2 + (1−
√

2) cos y3) cos(y1 + y4)

+ sin y2 sin y3((
√

2− 1) sin(y1 + y4)− sin(y1 − y4))),

(((1 +
√

2) cos y3 − cos y2) cos(y1 − y4)− ((
√

2− 1) cos y2 + cos y3) cos(y1 + y4)

+ sin y2 sin y3(sin(y1 + y4)− (1 +
√

2) sin(y1 − y4))),√
8
√

2− 8((1 +
√

2)(cos y1 cos y3 sin y2 − sin y1 sin y3) sin y4

− cos y4(cos y3 sin y1 sin y2 + cos y1 sin y3)), 0, ((cos y2 + (1−
√

2) cos y3) sin(y1 + y4))

− (cos(y1 − y4) + (
√

2− 1) cos(y1 + y4)) sin y2 sin y3

− ((1 +
√

2) cos y2 + cos y3) sin(y1 − y4),

(−((1 +
√

2) cos(y1 − y4) + cos(y1 + y4) sin y2 sin y3

+ (cos y2 − (1 +
√

2) cos y3) sin(y1 − y4)− ((
√

2− 1) cos y2 + cos y3) sin(y1 + y4)),

− 4
√

2

√√
2 + 1(cos y4(cos y1 cos y3 sin y2 − sin y1 sin y3)

+ (
√

2− 1)(cos y3 sin y1 sin y2 + cos y1 sin y3) sin y4)).

– U radu [2] ”Sequences of minimal surfaces in S2n+1” izuqavane su minimalne
dvodimenzione podmnogostrukosti sfere S2n+1 koje pritom ne pripadaju
nekoj totalno geodezijskoj sferi S2m+1 gde je m < n i qijih su prvih
(n − 2) elipsi krivine vixeg reda krugovi, dok (n − 1)-va nije krug. Po-
laze�i od jedne takve minimalne imersije konstruixu se dve nove min-
imalne imersije indukovane projektovaǌem u normalnom prostoru kojim
se elipsa krivine najvixeg reda slika u krug. Novodobijene minimalne
imersije ispuǌavaju isti uslov vezan za elipse krivine, xto omogu�ava
konstruisaǌe niza takvih imersija. Daǉe, u radu su izlo�eni potrebni
i dovoǉni uslovi da neke dve imersije iz jednog niza budu izometriqne
putem indirektne izometrije.

– U radu [3] ”Minimal surfaces with reflectionally symmetric sequences” se detaǉnije
izuqavaju nizovi minimalnih imersija povrxi u sferu S4k+1 qijih su prvih
(n − 2) elipsi krivine vixeg reda krugovi. Pokazan je slede�i rezul-
tat: ukoliko su dva susedna qlana niza imersija izometriqna putem ra-
vanske refleksije tada se jedna takva imersija mo�e predstaviti kao lin-
earna kombinacija dve minimalne imersije koje pripadaju ortogonalno
komplementnim (2k + 1)-dimenzionim potprostorima R4k+2, pripadaju 2k-
dimenzionim podsferama S4k+1 i ǌihovih prvih (k − 2) elipsi krivine
vixeg reda su krugovi. Tako�e, polaze�i od dve minimalne imersije koje
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pripadaju 2k-dimnezionim podsferama S4k+1 koje ispuǌavaju gore navedene
uslove dobija se minimalna imersija u S4k+1.

– Tema rada [4] CR submanifolds of the sphere S6 and Chen’s equality je specijalna
klasa podmnogostrukosti blizu Kelerove sfere S6. Posmatraju se prave
CR podmnogostrukosti sfere, odnosno podmnogostrukosti qije se tangentno
raslojeǌe mo�e predstaviti kao direktna suma dve netrivijalne ortogo-
nalne distribucije, jedne koja je invarijntna u odnosu na skoro komplek-
snu strukturu sfere i stoga parne dimenzije i druge koju skoro kompleksna
struktura preslikava u normalno raslojeǌe. Od interesa za izuqavaǌe su
trodimenzione i qetvorodimenzione CR podmnogostrukosti. B. J. Qen je
uveo Rimanovu invarijantu

δM =
1

2
τ − inf K,

gde je
inf K(p) = inf{K(π), sekcione krivine ravni π ⊆ TpM}

i dokazao da va�i

δM ≤ n2(n− 2)

2(n− 1)
‖H‖2 +

1

2
(n + 1)(n− 2)c,

gde je ‖H‖2 kvadrat norme vektora sredǌe krivine. Ukoliko za neku podmno-
gostrukost u gore navedenoj nejednakosti va�i jednakost ka�emo da zado-
voǉava Qenovu jednakost. Tada postoji ǌoj pridru�ena, kanonska dis-
tribucija odgovaraju�e dimenzije koja u sluqaju minimalne podmnogostru-
kosti ima slede�i oblik D = {Z ∈ T (M)|h(X,Z) = 0, ∀X ∈ T (M)}. Rad
je preglednog karaktera, u ǌemu su detaǉnije opisani rezultati vezani
za qetvorodimenzione CR podmnogostrukosti i relacije izme�u koefici-
jenata koneksije takvih podmnogostrukosti koji proistiqu iz postojaǌa
distribucije D. Prikazana je konstrukcija pokretne baze prostora koja se
mo�e smatrati jednom od najpogodnijih za istra�ivaǌe.

– U radu [5] ”4-dimensional minimal CR submanifolds of the sphere S6 satisfying Chen’s
equality” prouqavane su prave, minimalne, qetvorodimenzione podmnogo-
strukosti sfere S6 koje zadovoǉavaju Qenovu jednakost te imaju pridru-
�enu dvodimenzionu kanonsku distribuciju

D = {Z ∈ T (M)|h(X, Z) = 0, ∀X ∈ T (M)}.

Ustanovǉene su relacije izme�u koeficijenata koneksije i pokazano je
da su sve takve podmnogostrukosti izometriqne putem elementa grupe G2,
odnosno dokazana je teorema:
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Teorema. Minimalna, qetvorodimenziona, CR podmnogostrukost sfere S6,
koja zadovoǉava Qenovu jednakost je lokalno kongruentna sa imersijom

f(x1, x2, x3, x4) = (cos x4 cos x1 cos x2 cos x3, sin x4 sin x1 cos x2 cos x3,

sin 2x4 sin x3 cos x2 + cos 2x4 sin x2, 0, sin x4 cos x1 cos x2 cos x3,

cos x4 sin x1 cos x2 cos x3, cos 2x4 sin x3 cos x2 − sin 2x4 sin x2).

– Tema rada [6] ”Characterization of totally geodesic totally real 3-dimensional subman-
ifolds in the 6-sphere” su totalno geodezijske, Lagran�ove podmnogostrukosti
sfere S6. Poboǉxan je jedan od ranijih rezultata H. Lija i dokazana je
slede�a teorema:

Teorema. Neka je M3 trodimneziona, kompaktna, totalno realna podmno-
gostrukost sfere S6(1). Tada za Riqijeve krivine ric va�i ric(v) ≥ 3

4
ako i

samo ako je M totalno geodezijska.

Pritom, pokazana je egzistencija pokretne ortonormirane baze prostora
u kojoj operatori oblika imaju jednostavan oblik, kao i relacije izme�u
odgovaraju�ih koeficijenata. U dokazu je korix�en raqun sa kodiferenci-
jalima 1-formi definisanih pomo�u tenzora krivine i operatora oblika.

– U magistarskom radu ”Totalno realne podmnogostrukosti sfere S6” izu-
qavaju se osobine Lagran�ovih podmnogostrukosti sfere, odnosno trodi-
menzione podmnogostrukosti qije se tangentno raslojeǌe skoro komplek-
snom strukturom sfere slika u normalno raslojeǌe. Glavni rezultat je
slede�a teorema

Teorema. Neka je M3 trodimenziona, kompaktna, totalno realna podmno-
gostrukost sfere S6(1). Tada za Riqijeve krivine ric va�i ric(v) ≥ 3

4
ako i

samo ako je M totalno geodezijska.

U radu je prikazana konstrukcija ortonormirane pokretne baze prostora
koja najvixe odgovara geometriji ovakvih podmnogostrukosti i dokazana
je slede�a lema

Lema. Postoje diferencijabilne funkcije ai, bj takve da u datoj pokretnoj
bazi {e1, e2, e3} operatori oblika imaju slede�u formu

AJe1e1 = −(a2 + a3)e1, AJe1e2 = a2e2, AJe1e3 = a3e3,

AJe2e1 = a2e2, AJe2e2 = a2e1 + b1e2 + b2e3, AJe2e3 = b2e2 − b1e3,

AJe3e1 = a3e3, AJe3e2 = b2e2 − b1e3, AJe3e3 = a3e1 − b1e2 − b2e3,

6



i jox va�i i

3a2 + a3 ≤ 0, 3a3 + a2 ≤ 0,

a2 + a3 ≤ b1 ≤ −(a2 + a3), a2 + a3 ≤ b2 ≤ −(a2 + a3).

Dokazana je i slede�a lema

Lema. Neka je M trodimenzina, totalno realna podmnogostrukost sfere
S6(1), {e1, e2, e3} gore navedena baza p ∈ M i UMp jediniqno tangentno raslo-
jeǌe u p. Tada

105
2π

∫

UMp

[R(v, AJvv,AJvv, v)− 1

16
(‖AJvv‖2 − 〈AJvv, v〉2)]

= −{8[12(a4
2 + a4

3 + a2
2a

2
3 + a2a3(a

2
2 + a2

3)) + 9r2(a2 − a3)
2 + 4r2(3r2 − 2)]

− 60(a2
2 + a2

3)− 30a2a3 + 4r2}.

Kanditat je problematiku u magistarskom radu izlo�io vrlo jasno i pre-
cizno. Pri tome ovaj rad predstavǉa i izvanredan prikaz originalnih
rezultata koje je kandidat dobio u oblasti diferencijalne geometrije
(podmnogostrukosti) i svih pojmova i poznatih rezultata, koje je autor
koristio u dobijaǌu originalnih rezultata. Tako je kandidat uspeo da
predstavi kompleksnost i zanimǉivost problematike, odnosa unutraxǌe i
spoǉaxǌe geometrije podmnogostrukosti, a koja i daǉe predstavǉa pred-
met savremenog istra�ivaǌa.
Ovim radom autor je pokazao da je savladao jednu aktuelnu problematiku
u kojoj je uoqio i nove probleme za koje je dobio i originalna rexeǌa, xto
daje dobru osnovu za daǉi nauqno-istra�ivaqki rad.

– Doktorska disertacija ”CR podmnogostrukosti xestodimenzione sfere”
izuqava trodimenzione i qetvorodimenzione CR podmnogostrukosti. Po-
kazana je konstrukcija ortonormiranih pokretnih baza koje odgovaraju
geometrijama podmnogostrukosti na prirodan naqin u obe dimenzije. U
trodimenzionom sluqaju modifikovane su teoreme o postojaǌu i jedin-
stvenosti imersije u realnu prostornu formu koje odgovaraju CR sluqaju
korix�eǌem skoro kontaktne strukture koja se dobija od skoro kompleksne
strukture sfere. Izuqavane su minimalne trodimenzione podmnogostruko-
sti koje pripadaju i sferi maǌe dimenzije totalno geodezijski smextenoj
u S6 i dobijen je slede�i rezultat

Teorema. Neka je M trodimenziona, minimalna, CR podmnogostrukost
sfere S6 koja pripada i sferi S5 totalno geodezijski smextenoj u S6. Tada
je M lokalno izometriqna preko jedne G2 izometrije sa jednom od slede�ih
imersija
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1. sa imersijom

F (x1, x2, x3) = (cos x1 cos x2 cos x3, sin x1 cos x2 cos x3, sin x2 cos 2x3,

cos x1 cos x2 sin x3, 0,− sin x2 sin 2x3,− sin x1 cos x2 sin x3);

2. sa imersijom

F1(t, u, v) = (cos t cos u cos v, sin t, cos t sin u cos v, cos t cos u sin v, 0,

− cos t sin u sin v, 0);

i tada zadovoǉava Qenovu jednakost
3. sa jednom od imersija Fαβγ : Uαβγ → S6 iz familije koja je detaǉno

opisana u radu.

Ispitane su i minimalne qetvorodimenzione CR podmnogostrukosti sfere
i dokazana je slede�a teorema

Teorema. Podmnogostrukost M je lokalno kongruentna sa imersijom

f(x1, x2, x3, x4) = (cos x4 cos x1 cos x2 cos x3, sin x4 sin x1 cos x2 cos x3,

sin 2x4 sin x3 cos x2 + cos 2x4 sin x2, 0, sin x4 cos x1 cos x2 cos x3, (1)
cos x4 sin x1 cos x2 cos x3, cos 2x4 sin x3 cos x2 − sin 2x4 sin x2).

Tre�i deo teze je posve�en qetvorodimenzionim, minimalnim, CR podmno-
gostrukostima koje pripadaju i sferi maǌe dimenzije koja je totalno geodez-
ijski smextena u S6, xto znaqi da postoji hiperravan koja prolazi kroz
sredixte sfere S6 i sadr�i datu podmnogostrukost i pokazana je slede�a
teorema

Teorema. Neka je M qetvorodimenziona, minimalna CR podmnogostrukost
sfere S6 sadr�ana u totalno geodezijskoj sferi S5. Tada je M lokalno
kongruentna jednoj od slede�ih imersija:

1. imersiji (1) i zadovoǉava Qenovu jednakost,
2. imersiji

f2(x1, x2, x3, x4) =

√
6

8
(

1√
3
(3(cos x1 cos x2 + cos x3 sin x1) +

√
2 cos(

√
3x4)),

(
√

2 cos(
√

3x4)− cos x1 cos x2 − cos x3 sin x1), 2(sin x1 sin x3 − cos x1 sin x2),

0,
1√
3
(−3(cos x1 sin x2 + sin x1 sin x3) +

√
2 sin(

√
3x4)),

(cos x1 sin x2 + sin x1 sin x3 +
√

2 sin(
√

3x4)), 2(cos x3 sin x1 − cos x1 cos x2)),
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3. imersiji

f3(y1, y2, y3, y4) =
1

4
((((1 +

√
2) cos y2 + cos y3) cos(y1 − y4)

+ (cos y2 + (1−
√

2) cos y3) cos(y1 + y4)

+ sin y2 sin y3((
√

2− 1) sin(y1 + y4)− sin(y1 − y4))),

(((1 +
√

2) cos y3 − cos y2) cos(y1 − y4)− ((
√

2− 1) cos y2 + cos y3) cos(y1 + y4)

+ sin y2 sin y3(sin(y1 + y4)− (1 +
√

2) sin(y1 − y4))),√
8
√

2− 8((1 +
√

2)(cos y1 cos y3 sin y2 − sin y1 sin y3) sin y4

− cos y4(cos y3 sin y1 sin y2 + cos y1 sin y3)), 0, ((cos y2 + (1−
√

2) cos y3) sin(y1 + y4))

− (cos(y1 − y4) + (
√

2− 1) cos(y1 + y4)) sin y2 sin y3

− ((1 +
√

2) cos y2 + cos y3) sin(y1 − y4),

(−((1 +
√

2) cos(y1 − y4) + cos(y1 + y4) sin y2 sin y3

+ (cos y2 − (1 +
√

2) cos y3) sin(y1 − y4)− ((
√

2− 1) cos y2 + cos y3) sin(y1 + y4)),

− 4
√

2

√√
2 + 1(cos y4(cos y1 cos y3 sin y2 − sin y1 sin y3)

+ (
√

2− 1)(cos y3 sin y1 sin y2 + cos y1 sin y3) sin y4)).

Istra�ivaǌa prikazana u rukopisu ,,CR podmnogostrukosti xestodi-
menzione sfere” predstavǉaju nastavak aktuelnih istra�ivaǌa u obla-
sti teorije podmnogostrukosti i oslaǌaju se na savremene rezultate.
Dr Miroslava Anti� je u ovom radu detaǉno izuqavala qetvorodimen-
zione CR podmnogostrukosti xestodimenzione sfere koje zadovoǉavaju
Qenovu jednakost kao i trodimenzione i qetvorodimenzione CR podmno-
gostrukosti sfere S6 koje pritom pripadaju i hiperravni koja sadr�i
koordinatni poqetak, odnosno smextene su u totalno geodezijsku sferu
S5, kao i ǌihove osobine.

Pored nekoliko va�nih teorema, navedenih u prikazu rada, koje daju
potpunu klasifikaciju podmnogostrukosti koje zadovoǉavaju odre�ene
uslove, ovom radu jox ve�i znaqaj pridaju navedene jednaqine, kojima
su zadati i eksplicitni primeri ovakvih mnogostrukosti, koji pred-
stavǉaju bitan doprinos izuqavaǌu CR podmnogostrukosti xestodi-
menzione sfere. Iako je izuqavaǌe ovih podmnogostrukosti zapoqeto
radovima Sekigave 1984. godine, do sada objavǉeni radovi uglavnom
nisu bili egzistencijalnog karaktera tako da su navedeni primeri CR
podmnogostrukosti xestodimenzione sfere vrlo dragoceni.
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• Uqex�a na nauqnim skupovima

Na slede�im konferencijama dr Miroslava Anti� je uqestvovala sa saopxte-
ǌima:

– 2.10.-5.10.2003. Zreǌanin, XIV Geometrijski seminar

– 28.9.-3.10.2004. Petrovac na moru, XI Kongres matematiqara Srbije i Crne
gore

– 26.6.-2.7.2005. Beograd, Konferencija “Contemporary Geometry and Related
Topics”

– 29.8.-2.9.2005. Budimpexta, Konferencija “Differential Geometry and Physics”

– 21.9.-24.9.2006. Beograd, Workshop Multimedia Technology for Mathematics and
Computer Science Education

– 3.7.-7.7.2007. Valensjen, Francuska, “Symposium on the differential geometry of
submanifolds”

– 28.8.-2.9.2008. Novi Sad, XII Srpski matematiqki kongres

– 5.9.-8.9.2007. Lisabon, XVI International Fall Workshop on Geometry and Physics,
predstavila je poster.

Dr Miroslava Anti� je (bez saopxteǌa) uqestvovala na slede�im konferen-
cijama

– “Vive Math” (Visualization and Verbalization of Mathematics and Interdisciplinary
Aspects), Nix, 14-15.12. 2001.

– “Contemporary Geometry and Related Topics”, Beograd, 15-21.5.2002.

– ,, 13.jugoslovenski geometrijski seminar”, Kragujevac, 18-20.10.2002.

– “Theory of Submanifolds”, 25-28.6.2003. Valenciennes-Leuven.

– “Meeting on Multimedia Technology for Mathematics and Computer Science Educa-
tion”, Beograd, 10-12.11.2005.

– “Workshop on Geometry and Visualization”, Beograd, 20-22.9.2007.

– “Global Analysis on Manifolds”, Rome, 8-10.9.2008.

Zakǉuqak

Iz datih podataka se vidi da je kandidat dr Miroslava Anti� zavrxila studije
matematike i da je uspexno odbranila doktorsku disertaciju. Na Matematiqkom
fakultetu je u radnom odnosu od 2001. godine, prvo u zvaǌu asistenta pripravnika,
a zatim u zvaǌu asistenta. U tom periodu je veoma uspexno dr�ala ve�be iz
vixe kurseva. Pored toga, dr Miroslava Anti� ima objavǉene nauqne rezultate
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(samostalne i koautorske) u oblasti geometrije i saopxteǌa originalnih rezul-
tata na nauqnim skupovima. Svi ovi rezultati ukazuju da je dr Miroslava Anti�
pokazala izuzetan smisao i interesovaǌe za nauqni i pedagoxki rad.

Dakle, na osnovu svega izlo�enog, komisija smatra da dr Miroslava Anti� is-
puǌava sve, formalne i suxtinske uslove, da bude izabrana u zvaǌe docenta na Ma-
tematiqkom fakultetu u Beogradu i komisija sa zadovoǉstvom predla�e Izbornom
ve�u Matematiqkog fakulteta u Beogradu da dr Miroslavu Anti� izabere u zvaǌe
docenta za u�u nauqnu oblast Geometrija.

U Beogradu,

25.10.2009. godine

dr Mirjana �ori�, vanredni profesor
Matematiqkog fakulteta Univerziteta u Beogradu

dr Sr�an Vukmirovi�, docent
Matematiqkog fakulteta Univerziteta u Beogradu

dr Miroslava Petrovi�-Torgaxev, redovni profesor
Prirodno-Matematiqkog fakulteta Univerziteta u Kragujevcu
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